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Critéres de convergences

Critére de Comparaison On suppose uy, > 0 et v, 2 0.

v, alors S oo U CV=> 3 - otn CV
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une série géométrique convergente, donc la série Y, <4 sin(S—l,,“ est convergente.

Critére d’équivalence Soient (‘2@0 un\) et (ano vn\) 3 termes strictement positifs.
On suppose que : lim, o 22 =1 (I # 0 et l # +o0). Alors les deux séries sont de méme

nature.

Exemple 4.1.5 Soient les séries ), 5o Un €t > im0 Uny 0L Up = In(1+ —21;) et v, = 51;

. ; : In l—}—L —_
On alim, 00 22 = limy 400 —<:’—") =1, donc la série Y, 5o In(1+ ) est convergente, car
n an
la série Yoo = est convergente (série géométrique avec ldl =1 <1).
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Proposition 4.1.1 Critére de D’Alembert. On suppose u,, > 0 et lim,, 400
e Sil <1, la série converge.
e Sil > 1, la série diverge.

e Sil =1, on ne peut rien dire.
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Exemple 4.1.6 Soit la série de terme général u, = L Ona=t = {ndl) — (nﬁ)n, =,
. # ‘

n!

Comme lim,;,—+ 3‘;—“ = lim,, 15 ﬁi =0 et 0 < 1, done, la série converge.

Proposition 4.1.2 Critére de Cauchy. On suppose u, > 0 et My, yoo YUn =1
e Sil < 1, la série converge.
o Sil>1, la série diverge.

e Sil =1, on ne peut rien dire.

Exemple 4.1.7 Soit la série de terme général un = 4+ Ona Jfun= i E+3m=

(% + %) Comme lim,, ;oo YUy = limnaer(% + %) = % et % < 1, donc, la série converge.



