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4.1 Sêries numériques

Critères de convergences

Critère de Cornparaison On suppose r1,,2 A et 'u,, ) 0'

c Si 0 { u, ( i,' a,lors Lro i,,, CV:> Lro i.,. CV'

o Si 0 ( il,, ( 1r-, alors I,,>o u,, DV+ L,>o t'r, DV'

Exeinple 4.1,.4 Sciü ia séri.e.l,,rosin($). Cn a:0 ( sin(fi) ( $ Comffi€ L.0$ e'sf

u,ne sé,rte g6ométrzqtte conuergente, ilonc la série Lrosin($) est con'uergente'

Critère ci'êquivaience Soient (I,ro tr,,) et (L.ro u,) a termes strictement positifs'

on suppose que:lim,.--+* *: t (t + t et I I +.o).Àlors 1es deux séries sont de rnêtne

nature.

Exemple 4.L.5 Soierûles sér'iesl*ro un et|,,,>ol:''' où u' :1n(1 + ÿ) etu": #'

= lim,,.--,o 
"P 

: L. rloncla sérieL,,7otn(1+ *) est conlt€rgente, car

la sértel*ro * est con"-erqentt. (série géométrtqrte oLtec.lr/l : + < 1)'

proposition 4.1.1 Cri.tère d,e D'Alenzbert. On srrppose tr,, ) 0 et lim,*1.o yva - I

o Si I < l, la sér'ie contterqe.

o Si I > 1. la série d,zuerge.

o Si t : !, ort, ne peut rien d''ire.

_1
n+L

Comme litn,,--;* +l : iim,,.*1- # : 0 ef 0 < 7, donc, la série conL)erqe'

propositior_ 4.1.2 cri,tère d,e cauchy. on,suppose'un)- o el lim,'--1- lw: l'

o Si l, < L. la séri,e conuerge.

o Si I > 7^ la série d'tuerge.

o Sit :7. on ne peut rien dire.

Exemple 4.L.7 Soit la sérte d'e terme gé'néralu, : (1 + * )" On a (Ç: t'G * *i :

1

Exemple 4'L.6 Soi't la série d'e terme général lt, : ï,' On a ï1 : T : G#tr


