4.2 Suites et séries de fonctions 92

Critére de comparaison avec une intégrale Soit f : [1,+0o[— R™ une application

continue, décroissante et positive. On pose u,, = f(n) pour n € N*, c’est-a-dire

uy = f(1),us = f(2),u3 = f(3),...,un = f(n),...
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Exemple 4.1.8 Considérons l'application f : [1,+oo[— R définie par : f(z) = L.
L’application f est continue, décroissante et positive sur [1,+o00].

On a : flt éd;z: =1Int et limy_, o (Int) = +o0, en déduit done, que la série (anl %)diverge,

car u, = f(n) pour tout n € N*.
Séries de Riemann et séries de Bertrand

e On appalle série de Riemann toute série dont le terme général est de la forme u = -5, n > 1

)

t o€ R.
n appalle série de Bertrand toute série dont le terme général est de la forme u = ﬁ,
n{inn

e O
n=zletgeR.

Remarque 4.1.1 Les séries de Riemann et les séries de Bertrand sont donc des séries a

termes positifs.

e Une série de Riemann (2@1 %) converge si, et seulement si a > 1 et diverge si, et seule-

mentsi a < 1.

e Une série de Bertrand ( 2“_22 —:%%g) converge si, et seulement si 5 > 1 et diverge si, et
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