
4.2 Suites et séries de fonctions

Critère de comparaison avec une intégrale Soit / : [1. +oo['----- R.+ une application

continue, clécroissante et positive. On pose a* : l@) poul rÀ € N[*, c'est-à-dire

ar : .f (1), u2: f {2),tl3 : f(3),.. . , ?r,N : /(nJ, ...
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Exemple 4.L.8 Cons'idérons l'application f : ll,foc[- R+ definie par : f (t)

L'appl tcation J esf contintte. décro)ssante et ptt.titit'e silr 11.-roai.

On a : I:id., - lnl eü liml*1- (lnü) : ).rx. en d,éd'uit don'c. que la série (I,.r, f,)dlae'rge,

car u,n: /(n) pour tout rz € N*.

Séries de Riemann et sêries de Bertrand

. On appalle série de Riemann toute série dont le terme général esl cie 1a forme , : #. n ) I

eÎ, 11 E ii\.

o On appalle série de Bertrand toute sêrie dont le terme général est de la forme ii : -L=ii(lu n;' '

n)letielR..

Remarque 4.L.L Les séri.es de Ri,e'm,ann et les sér'ies de. Bertrand sont donc des séries à,

tenrtes posit'ifs.

(I,r, )) converge si, et seulement si a > 1 et diverge si, et seule'

(»,,rr#t*) collverge si, et seulement si § > 1' et d'iverge si, et

) u' si d,v L" o^(q=-x ,+ Fzq )
/ .*o h' q4 4-Çr,^ f d * 1o+ Ê* 4)
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o LTne série de Riemann

mentsi a ( 1.

o Une série de Bertra,nd

seulementsi 3 < 1.


