4.1 Séries numeériques 920

Définition 4.1.2 Si la suite (3, u;) admet une limite, on dit que la série (1) est conver-
gente. La limite de série (31, u;) est appelée somme de la série (1) et est notée S .

Dans le cas contraire, on dit que la série diverge.

Exemple 4.1.1 ( Série géométrique)
Considérons le terme général de cette série donné par : u, = ag” (a # 0). La somme partielle

est donnée par :
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Sp = ZCMZ = awl——qj (¢ #1).

La série (3,5 Un) est convergente ssi|q| <1, et sa somme vaut 72, et divergente ssi|gq| > 1.

4.1.2 Condition nécessaire de convergence d’une série

Théoréme 4.1.1 Si une série converge, son terme géénéral tend vers zéro lorsque n tend

vers 'infini.
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Ezxzemple 4.1.2 Soit la série 1+5+5+- -+t = > w3 B Le terme général u,, = 5.
s . v P ; P 2 P , i =2 1 1
Il est clair que cetie série est une série géométrique convergente, car g = ;3 € —1,1]
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Bt on a :lim,_ o, =lim, 4 (—2—,;) =0.
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Définition 4.1.3 Une série (Z & un) est dite & terme positifs si u, > 0 pour tout n € N.

nz



